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Modele
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Arrivée d’un client entre t+h et t+2h
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Optimalité
O —"

A scénario donné, si une discipline peut traiter les
clients sans perte alors EDF le peut aussi.

* Si les temps de service sont exponentiels,
[Towsley et al.] ont montré que EDF est la politique
avec probabilité de perte minimale.
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Stabilité de M/G/1+G - EDF

Le nombre de clients repasse une infinité de fois par 0

guelle que soit la charge

un client passe moins de temps dans le systeme gque

dans la file M/G/> avec

temps de traitement = o + D.
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Un diagramme bien utile

"""""""""""""""""""""""""""""""""""""""""""""""""""""""""""""""""
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Plus grand délai résiduel
e —

o, = plus grand délai résiduel des clients qui arrivent
pendant le n-ieme service et qui sont encore « en
vie » a la fin de celui-ci.

Zn_|_1 < [maX(Zn-l{XTn;él}a Ckn_|_1) — O'n] .

Les deux termes sont eégaux pour EDF.
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Suite majorante

YO = ZO Yn+1 = [maX(Yn, O{n) — On]+

Yn 2> Zn
i | n—1 1
Y, = |ma
n r?fac(ozj ;UJ)
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Stabilité

Partant de 0, Y,, converge en loi vers une v.a. finie p.s.

Y et
Py (Y =0) >0

pour tout processus stationnaire tel que —E% [o] < 0.
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Optimalité
.

TepF < Ty < TEDF + ;(1 — E[S ])
N

N\

ou

S, = nombre de clients servis dans une BP de la poli-
tique ~.
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Limite fluide

v = Z OR, (1)

=00

* Inter-arrivées : Poisson (\)
* Temps de service : Exponentielles (u)
» Crédit-temps : Gl, v.a. générique D
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Dynamique

T (R )y, (+)20y ds — ME [$(D))]

+ Martingale.
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Renormalisation

t A D
+ 2 [ oo L5010y s = e [cb(;)]

+ Martingale

. Files d’

attente temps-réel — p.13/20



Cas sur-critigue

A — A U — iy p= N> 1.

loi =

* Dp/n— D
* nE [sup;<p (7o — &, f)?] =0
° ou¢(]1/p, 0> 0.




Cas critique
IS

* Anfbn — 1, Vn(Ap — pn) — K
* D,/n%? =0
e Condition initiale comme précédemment

<%ﬁ=@m@+KAfG®®
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Difficulté

* Pas de Lemme de Gronwall
* MAIS
* Equation de transport

oru = —boyu+ f dans Rx]0, oo

v = hsurR x {t=0}

a une solution explicite

u(z,t) = hiz — th) + /f

+ (s —t)b, s) ds.

Files d'attente temps-réel — p.16/20




TLC - Cas surcritique

V(o — o, f) — Yi(f)

avec

Yi(f) = 2/ F i fOWs — VA + 7 /O f(s — 1) dWW,.




TLC - Cas critigue




Applications

Cas surcritique

Cas critique
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Crochet
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