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HI désigne l’hypothèse d’induction.

1 Lemme : ¬¬F¬¬ `LJ F¬¬

Par induction sur les formules obtenues par la traduction ¬¬.

1.1 →

¬¬(A¬¬→ B¬¬)

[A¬¬]3 [A¬¬→ B¬¬]1

B¬¬
→e [¬B¬¬]2

⊥
→e

¬(A¬¬→ B¬¬)
→i (1)

⊥
→e

¬¬B¬¬
→i (2)

.... HI
B¬¬

A¬¬→ B¬¬
→i (3)

2 Théorème Γ¬¬ `LJ F¬¬ ssi Γ `LK F

2.1 Γ `LK F ⇒ Γ¬¬ `LJ F¬¬

Cela se montre par induction sur la preuve en LK. Notez qu’on construit toujours une preuve
en LJ avec les mêmes occurrences de variables libres.
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2.1.1 ∨

Γ....
A∨B

∆ [A]k....
C

Θ [B]k....
C

C
∨e

;

[A¬¬∨B¬¬]l

∆¬¬ [A¬¬]k.... HI
C¬¬

Θ¬¬ [B¬¬]k.... HI
C¬¬

C¬¬
∨e [¬C¬¬]m

⊥
→e

¬(A¬¬∨B¬¬)
→i (l)

Γ¬¬.... HI
¬¬(A¬¬∨B¬¬)

⊥
→e

¬¬C¬¬
→i (m)

.... Lemme
C¬¬

Γ....
A

A∨B
∨i

;

Γ¬¬.... HI
A¬¬

A¬¬∨B¬¬
∨i [¬(A¬¬∨B¬¬)]l

⊥
→e

¬¬(A¬¬∨B¬¬)
→i (l)
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